Correction — Modeles de rédaction sur les Suites

Exercice 1 (calcul des termes d'une suite)
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Exercice 2 (définition suite arithmétique)

Solution
(n+1)+4 n+4 —n—-5+n+4 1
VneN:u, g —U,=——-2— — | —— | = — =
a) +1 3 3 3 3
Donc (un) est une suite arithmétique de raisonr = — g et de terme initial ug = — §
b)
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Donc (uy,) n'est pas une suite arithmétique.

)VneN:up1 —u, =4

Donc (u, ) est une suite arithmétique de raison r = 4 et de terme initial uqg = 1.
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Donc (u, ) n'est pas une suite arithmétique.

Exercice 3_(terme général suite arithmétique)

Solution

aAu, =ug+nr=3+2n
b)u, =us + (n—2)r=-3+ (n—2) x (—%) :_%n_g

c)
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Exercice 4. (définition suite géométrique),

Solution
a)Vn € N : upq = 5201 = 5202 — 520 o 52 — 95 x 4,

Donc (u,) est une suite géométrique de raison ¢ = 25 et de terme initial ug = 1.



)
b)uy =1, u; = vk Uy = 3 Comme Ug et U1 ne sont pas nuls, on peut calculer les quotients :
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Donc (un) n'est pas une suite géométrique.

c)uy = —2, u; = 4, uy = 16. Comme u et u; ne sont pas nuls :
Ul 4 U 16 U1 U
—=—==-2 & —=—=4 = —#*—=
uy  —2 U 4 uy - up

Donc (u, ) n'est pas une suite géométrique.

1
d)Vn € N : Un+1 — —Eun

Donc (u, ) est une suite géométrique de raison ¢ = — — et de terme initial uy = 1.

2

Exercice 5_(terme général suite géométrique)

Solution
a)u, =uy X q" =3 x2"
3 n—2
b)u, =us X ¢" 2= -3 x (_Z)
c)
w=u xgee -32=AdxgdesP=8q¢=2
Up =ug X ¢" = —4 x 2"

Exercice 6 (somme de termes d'une suite géométrique)

Solution

S est la somme de 8 termes consécutifs d'une suite géométrique de raison » = 3 et de terme initial ug = 1 :

7
138 — —
S:Zukzlx 1 3 _ 1 62561 _ 65260
k=0 -3 B B

S = 3280

Exercice 7 (probléme avec suite arithmétique)

Solution

1) ps =p1 +40 =200 +40 =240 p3 = py +40 = 240 + 40 = 280

2)Vn € N* : pp+1 = pp + 40

3) Ainsi (pr) est une suite arithmétique de raison 7 = 40 et de premier terme p; = 200.

Vne N :p, =pi+ (n—1)r =200+ (n — 1) x 40 = 40n + 160



4) p12 = 40 x 12 4 160 = 640. L'artisan a fabriqué 640 santons en décembre.

5) On calcule le nombre total de santons fabriqués entre janvier et décembre :

1+ P12 % 200 + 640

S=pi+pt-tpy=12x"2 — 12 — 5040

Donc l'artisan pourra honorer une commande de 5 000 santons fin décembre.

Exercice 8 (probleme avec suite géométrique)

Solution
1) u; = uy x 0,85 =50000 x 0,85 =42500 wuy = u; x 0,85 = 42500 x 0,85 = 36125
2)VneN:u, ; =0_85u,

Donc (u, ) est une suite géométrique de raison ¢ = 0,85 et de premier terme u, = 50 000.
3)Vn € N:u, = uy x ¢" = 50000 x 0,85"
4) En2022:n = 2022 — 2015 =7

u7 = 50000 x 0,85 ~ 16 029

La valeur de la machine en 2022 est d'environ 16 029 euros.

5) Comme ug > 0et0 < g < 1, (uy) est décroissante.

u14 = 50000 x 0,85 ~ 5138 > 5000
us = 50000 x 0,85 ~ 4368 < 5000

La valeur de la machine sera inférieure i 5 000 euros en 2030 (année 2015 + 15).

Exercice 9 (probléeme se ramenant a une suite géométrique)

Solution

Augmenter de 4 % revient a multiplier par 1,04.
1) Cy = 1000
C, =Cy x 1,04 +50=1000 x 1,04 + 50 = 1090
Cy=C} x1,04+50=1090 x 1,04 + 50 = 1183,6
2)
C1 — Cyp =90et Cy — C1 = 93,6 : différences inégales — non arithmétique.
¢

— = 1,09 et 22 ~ 1,086 : quotients inégaux — non géométrique.

Co C;
3)VneN: Cpi1 =1,04C), + 50

4a)

Uy = Cp + 1250 = 1000 + 1250 = 2250
Ui = C1 41250 = 1090 + 1250 = 2340



4b)Vn € N:

Unt1 = Cpy1 + 1250 = 1,04 C,, + 50 + 1250 = 1,04(U,, — 1250) + 1300 = 1,04 U,

Ainsi (Up,) est une suite géométrique de raison ¢ = 1,04 et de premier terme Uy = 2 250.
4c¢)

Vn e N:U, =Uj x ¢" = 2250 x 1,04"

C, =U, — 1250 = 2250 x 1,04™ — 1250
4d) En 2027:n = 2027 — 2017 = 10

Cio = 2250 x 1,049 — 1250 ~ 2 080,55

Le capital obtenu en 2027 sera d'environ 2 080,55 euros.



