Correction — Epreuve anticipée de mathématiques

Automatisme

1) 2) 3) 4)
5) 6) 7) 8)
9) 10) 11) 12)

2) (x+3)2=2+2x3xx+3*=z*+6z+9
3) 1,2 x 1,2 = 1,44 soit une augmentation de 44 %

N?=9<22-9=0& (z-3)(z+3)=0&z=30uzx=-3

P = =2
6) P(A)=1—P(A)=1-0,31=0,69
=) 26 — 64

8)z? —4=122—2%=(z —2)(z + 2) (identité remarquable a®> — b?)
910z -5=0=10z=5=2= =05
10) f'(z) = 2z : f'(x) < Osur (—oo; 0)et f'(x) > Osur (0; +00) — décroissante puis

croissante
11) P(f_l N B) = P(B) — P(A N B) = 0,65 — 0,42 = 0,23

12) La suite est arithmétique de raison » = 3 et de premier terme uy = 5, donc u,, = ug + n X

r=95+3n

Exercice 1
A(4;0),B(4; 3),C(0; 3)

1) Nature du triangle ABC

AB = /(4 —4)2+(3-0)
BC=,/(0—4)2+(3-3)2=16=4
AC=+/(0-4)2+(3-002=V16+9=+25=5

AB? + BC? =9 4 16 = 25 = AC? : le théoréme de Pythagore est vérifié.

Le triangle ABC est rectangle en B.



oo (3) 26 (3)

3
AB.AC —0x (—4)+3x3=09

___ AB-AC 9
by cos(BAC) = 457746 ~ x5

—

cos(BAC) =

[SAQ V)

3) Dans un triangle, AH = AB cos(m) (projection de B sur (AC)) :

AHZABXCOS(W)Z3X§:

ol ©

—~18

4) On substitue C(0; 3) dans I'équation :
024+3242(0)—2(3) —2=0+9+0—-6-2—=1£0

Le point C n'appartient pas a F.

Exercice 2

f(z) = —0,12* + 0,6z — 0,5

Partie A

1)
f(7)=-01x%x494+06 x7—-05=-49+42—-0,5=—-1,2
f(2,5) =-0,1x6,254+0,6 x2,5—0,5=-0,625+1,5—0,5=0,375
2) Signe de f sur R
Racines: f(z) =0< —0,122 + 0,62 —05=0< 2> -6z +5=0< (z—1)(z —5) =0
Doncx; = letxy = 5.
Le coefficient de 22 est —0,1 < 0 : la parabole est tournée vers le bas.
f(z) > 0sur]l; 5[, f(z) <Osur(—oc0;1)U(5;+00), f(1)= f(5)=0.
3) Extremum
b 0,6 06

20 2x(-01) 02
f(3)=-01x9+0,6x3-05=-09+18-0,5=04

Sommet: g = —

f admet un maximum de 0,4, atteinten x = 3.

4) Résoudre f(x) < 0,3



—0,12% 4+ 0,6z — 0,5 < 0,3
—0,12° + 0,6z — 0,8 <0 (x —10) = 2> — 62z +8 >0
(z—2)(x—4)>0

S=(-00;2)U(4; +0)

Partie B

1) D'aprés la question A.2), f(x) > 0 pour tout € [1; 5] (les racines sont 1 et 5, f positive entre
elles).

D'aprés A.3), le maximum de f sur [1; 5] est f(3) = 0,4 < 1.
Donc0 < f(z) < 1pourtoutz € [1; 5]. f(x) peut bien représenter une probabilité.

2) 300 composants = 3 centaines, donc = 3.
P(défectueuse) = f(3) = 0,4

3) On pose p = 0,4. Les deux tirages sont indépendants (remise).

a)

P(deux défectueuses) = p x p=0,4 x 0,4
= 0,16

b)

Exactement une défectueuse : (D, ND) ou (ND, D)
P=pl-p+(1-pp=2x0,4x0,6

= 0,48



