Bac blanc : Correction

Partie A

1. Réponse B
V32 =V16x2 =42

2. RéponseB
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3. RéponseD
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4. Réponse B

X’ —4x+4=0(x—-2)2=0ox—-2=0donx =2

5. Réponse A

x24+9=0 © x? = -9, ce qui n"est pas possible dans R car —9 < 0

6. Réponse C

2x% —4x — 6 = 2(x? — 2x — 3) ; on calcule le discriminant de x> — 2x — 3 : A = 16 ; on trouve deux
racines : -1 et 3 donc x2 — 2x — 3 se factorise en (x + 1)(x — 3)

Une méthode plus simple est de développer chacune des expressions proposées.

7. RéponseC

5n s s V2

cos (T) = cos(n +Z) = —Cos (Z) =-5
8. Réponse A

_ <2n+5n) e (911) L (Sn) N
Sin 3 6 = Sin 6 = Sin > =



9. Réponse A

Par définition, —1 < sin(x) < 1 pour tout x € R

10. Réponse D

On calcule 0A.0B = 0A X OB X cos(A0B) = V17 x V34 x cos(A0B) = 172 x cos(A0B)

Et 04.08 = (‘1*)(_35) - _17

Alors 17v/2 % cos(m) = —17 et donc cos(A’O\B) = —% donc cos(/TOTE?) = —g

Ainsi, A0B = %”

11. Réponse C
On calcule AB (51)) et CD (_21)

On calcule det(AB ; CD) = 1 x (=1) =3 x 2 = —7 # 0 donc AB et CD ne sont pas colinéaires

Oncalcule AB.CD = 1x 2+ 3 X (—1) = —1 # 0 donc AB et CD ne sont pas orthogonaux

12. Réponse A

On calcule AB.AC = AB X AC X cos(BAC)

Comme ABC est équilatéral de c6té 2, on obtient AB.AC =2 X 2 X cos (g) =4 X % =2



Partie B

Exercice 1 (6 points)

a) A =sin(3w — x) + cos (g + x) + cos(3m — x) + sin (g + x)
< A =sin(m — x + 2m) — sin(x) + cos(m — x + 2m) + cos(x)

< A = sin(m — x) — sin(x) + cos(m — x) + cos(x)
< A = sin(x) — sin(x) — cos(x) + cos(x)
SA=0

B = sin(m — x) — cos (g — x) + cos(—x) + sin (g — x)
< B = sin(x) — sin(x) + cos(x) + sin(x)

< B = 2 cos(x)

b) On simplifie f :
f(x) = cos(m — x) + sin(2x + 4m)
Donc f(x) = — cos(x) + sin(2x)

On calcule f(—x) = — cos(—x) + sin(—2x)
Donc f(—x) = — cos(x) — sin(2x)
Donc f(—x) # f(x) et f(—x) = —f(x)

Doncf n’est ni paire, ni impaire.

Exercice 2 (2 points)

On a pout tout x € R la relation suivante :
sin?(x) + cos?(x) = 1
Donc cos?(x) = 1 — sin?(x)

(f3-2)
52

Donc cos?(x) = 1 —

, 25 3-4V3+4
s cos () =—=———

25 25
© cos?( )_25—7+4\/§
cos(x) = T
18 + 43
& cos?(x) = ———
cos“(x) T
18+4+/3 18+4+/3

Et donc cos(x) = ou cos(x) = —

5
De plus, par hypothése, x € [—g; g], donc cos(x) =0

18+4+3
5

D’oli cos(x) =



Exercice 3 (5 points)

e u, . =3n+1)?+5n+1)—-1
S Uy =3n>+6n+3+5n+5-1
S Upy =30+ 11n+7

e u,+1=3n2+5n—-1+1
©u,+1=3n?+5n

e u, ;=3n—-12%+5n-1) -1
S Uy =3n>—6n+3+5n—-5-1
S Uy, =302 —n—3

e u,, =3(2n)?+5x2n—-1

S Uy, = 1202 +10n -1

Exercice 4 (3 points)
a) ul — 2u0'5i‘3170
2x8+3x15
5
61
Su=—
uq 5
Alors u, = —Zulzgvl
2 X % + 3 X %4
= =
Uy 5
284
=3 —_—
“2 =95

b) Pourtoutn € N, on calcule w11 = Upy1 + Vpyq

__ 2unpt+3v,

3unp+2v
Donc w41 — Wy, = =

5 5

- (un + Un)

2u, + 3v, + 3u, + 2v, — 5(u, + v,)

S Wpyp — Wy =

5
@Wn+1_Wn:O

On en déduit que la suite (w,,) est constante.

3uy + 27,
nETg
3x8+2x15
5
54
S v =—
12 c
3uq + 2v4
A
3x%+2><%4
@172= 5
291
S V2= %5



Exercice 5 (4 points)

_ 2(n+1)+3 2n+3
(n+1)+1 n+1

a) On calcule pourtoutn € N, u, 1 —uy,
2n+5 2n+3
S Upypp — Uy = -
LT T 42 n+1

B 2n+5m+1)—-2n+3)(n+2)
& Untr = Un = m+Dn+2)

2n’+2n+5n+5— (2n®> +4n+3n+6)
n+1)(n+2)

S Uppr — Uy =

-1
n+1D(n+2)

S Uppr — Uy =

Or, par définitionn € N,doncn = 0etdoncn+1>0etn+2>0
On en déduit que U, ;1 — u, < 0 pour toutn € N
Et donc la suite (u,) est strictement décroissante.
b) Def seuil(a) :
n=0
While (2*n+3)/(n+1) > a
n=n+1

return n



Exercice 6 (4 points)

a) On calcule AB (_44) et AC (:S)

Alors AB.AC = —4 X —6+4 X -2
Doncﬁ.ﬁ =16

b) On calcule également AB.AC = AB x AC X cos(ABC)

& AB.AC = (—4)2 + (4)? X/ (=6)% + (—2)? x cos(4BC)

& AB.AC = 4V2 x 210 x cos(4BC)

& AB.AC = 16V5 x cos(4BC)

Avec le résultat de la question a), on obtient 16v/5 X cos(ABC) =16
—_ 1

Et donc cos(ABC) =%

Donc cos(ZBT') = g

Exercice 7 (4 points)
a) AD.CA = —AD.AC
Or, D est le projeté orthogonal de C sur (AD) donc AD.CA = —AD x AD
De plus, AD = BC = 8
Donc AD.CA = —64
b) AC.BE = (4B + BC).(BA + AE)
& AC.BE = AB.BA + AB.AE + BC.BA + BC.AE
Or, AB et AE sont orthogonaux, de méme que BC et BA
Et BC et AE sont colinéaires et de méme sens
Alors AC.BE = —AB* + 0+ 0 + BC x AE
& AC.BE = —16 +8 x5

& AC.BE = 24



