T9 — Spé Maths DM13 pour le 20 décembre 2024

On consideére la fonction f définie sur 'intervalle | — co ; 1[ par

.
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On appelle C sa courbe représentative dans un repere.
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1. Déterminer les limites de la fonction f en 1 et en —c0.
2. Interpréter graphiquement ces limites.
3. (a) Montrer que pour tout réel z de l'intervalle | — co ; 1[, on a

" :(:t—Z)eI

(b) Dresser, en justifiant, le tableau de variations de la fonction f sur 'intervalle
| —o0; 1].

4. Montrer que, pour tout réel z de l'intervalle | — oo ; 1[, on a :

(z? — 4z +5)e”

f”(l‘) = ($_1)3

(a) Etudier la convexité de la fonction f sur Uintervalle | — oo ; 1[.

(b) Déterminer I’équation réduite de la tangente 7" & la courbe C au point d’abscisse
0.

(¢) En déduire que, pour tout réel = de I'intervalle | — oo ; 1[, on a :
e > (-2z-1)(z—1)

5. (a) Justifier que ’équation f(z) = —2 admet une unique solution « sur U'intervalle
] -0 ; 1.

(b) A l'aide de la calculatrice, déterminer un encadrement de o d’amplitude 1072.



