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Exercice 1 : 

Soit      la suite définie pour tout     par    
   

   
 

1. Montrer que      est majorée par 1 
2. Montrer que      est croissante 
3. En déduire que      converge 

1. Pour tout    , 

     
   

   
   

         

   
 

  

   
   

donc      
2. Pour tout    , 

        
       

       
 

   

   
 

 

   
 

   

   
 

                      
                 

          
 

 

                      
             

          
 

                     
 

          
   

        donc la suite      est strictement 
croissante 

3. La suite      est croissante et majorée donc elle 
converge 
 

 

Exercice 2 : 
Soit      la suite définie pour tout     par 
         

1. Montrer que la suite     est minorée par 4 
2. Etudier les variations de la suite      
3. Peut-on appliquer le théorème de 

convergence des suites monotones 
 

1.  Pour tout    ,      
       
donc      

2.  Pour tout        
                        
 
                                     
                            
        donc la suite      est strictement 
croissante 

 
3.  La suite est croissante et minorée on ne peut 

pas appliquer les théorèmes de convergence des 
suites monotones. Il faudrait avoir croissante 
majorée ou décroissante minorée 
remarque par somme de limites on sait que la 
suite diverge vers    

N°47 p 141 : 

 

-1 ne peut pas être un minorant de      car 
         
20 n’est pas un majorant car          
2. Pour tout entier naturel  , 
                              
3. Pour tout entier naturel  ,               
Donc       
   est un minorant de la suite      

Exercice 3 : 
Soit      la suite définie pour tout     par 

    et      √     

1. Montrer par récurrence que pour tout 
entier naturel  ,  
          

2. En déduire que la suite      est 
convergente 

1.                   
Initialisation : 

   √     √    √  

        
Donc l’hypothèse de récurrence est vraie au rang 0 
 
Hérédité : Soit   en entier tel que      soit vraie 
          
              
La fonction racine carrée est strictement 
croissante sur [    [ donc 

√  √       √     

  √            
       est vraie 
 



Conclusion : Par principe de récurrence la 
propriété est vraie pour tout entier   
 
2. La suite est décroissante et minorée par 1 donc 
elle converge  
 
 
 

N°49 p 141 : 

 

 
 
 
 

N°39 p 141 : 

 
 

N°40 p 141 : 

 
Pour tout entier naturel    

   (
 

 
)
 

            
 

 
 

       donc la suite converge vers 0 

N° 70 à 72 p 144 

 

 
 



 
a) Pour tout    ,             

donc               
   

    
       

D’après le théorème des gendarmes la suite 
converge vers 0 
 

b) Pour tout    ,             
donc              
   

    
            

    
            

D’après le théorème de comparaison la suite  
diverge vers     
 

c) Pour tout     ,              

Donc 
  

 
    

 

 
 

   
    

 

 
   

D’après le théorème des gendarmes la suite 
converge vers 0 
 
 

 
Pour tout     et tout réel     

∑   
      

   

 

   

 

                   
    

       

Donc la suite converge vers 
 

   
 

 


