Exercices Premiére G
Chapitre n° 9 2023-2024

Exercice 1

Simplifier les expressions suivantes :

exp(3) x exp(5) exp(—2) x exp(4) exp(x) x exp(x + 3) exp(—z) X exp(z)
B - (exp(5))? exp(1) x exp(z) exp(2e — 5)
exp(—5) xp(z + 3)

Exercice 2

Simplifier les expressions suivantes :

e T x e : e’ ()?
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el xe? 1 . (e?)?
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e? xe 1 -2 (e71)6
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Exercice 3

Simplifier les expressions suivantes :

e” x b e” x e” (e®)*
e % x e? e”% x e (e?x)~1
6721 % efl elfz X eflfx (eferl)Q

Exercice 4
1. Démontrer que pour tout réel x,
exp(2z) — 1 = exp(z)(exp(z) — exp(—z))
2. Démontrer que pour tout réel x,
(exp(x) — 1)(exp(—z) + 1) = exp(x) — exp(—x)
3. Démontrer que pour tout réel x,
1+e2® o et

14+er e 741

Exercice 5

Résoudre dans R les équations suivantes :
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Exercice 6

1. Résoudre dans R I’équation X2 +6X —7=0
2. En déduire la résolution dans R de I’équation e€?* + 6e* —7 =0

Exercice 7

1. Démontrer que 1'équation e — 2e~% + 1 = 0 est équivalente & 1’équation (e*)? +e® —2 =0
2. Résoudre dans R de I'équation e® —2e " 4+1 =0

Exercice 8

Résoudre dans R les inéquations suivantes :

P . 2
et < b e < et 1—e*"1>0
2
e3> e? e —exe™ 9 <0 o3 > 1
e

Exercice 9

Déterminer les signes des expressions suivantes données sur R

0,54 e€” —10e* 5e® — xe®
1+0,4e" e” 4e=% — g7
et +1
Exercice 10
2z

1. En factorisant, justifier que e“* — e® est du signe de e* — 1
2. Résoudre dans R I’équation e” — 1 = 0 et 'inéquation e —1 >0

3. En déduire le tableau de signe de e2* — e sur R

Exercice 11

1. Démontrer que pour tout z € R, —2e?* +e” + 1 = (2e” + 1)(1 — e?)
2. En déduire le tableau de signe de —2e%* +¢e® + 1 sur R

Exercice 12

1. Factoriser le polynéme du second degré —5X?2 + 3X + 2
2. En déduire une factorisation de —5e%* 4 3e® + 2

3. Etudier le signe de —5e2* + 3e* + 2 sur R



Exercice 13

Déterminer la fonction dérivée des fonctions suivantes :

fr) =2 flr) =2z +e" fa) = e
fa)y=2-e fr) = e+ flx) = 52~

Exercice 14

Etudier les variations des fonctions suivantes :

fx) =1+ 3¢ g(x) = 3z + 2¢° hz)=1—z —ee®

Exercice 15

Soit f la fonction définie sur R par : f(x) = (5 — z)e”
1. Exprimer f’(z) en fonction de x

2. Etudier le signe de f’(z) sur R

3. Construire le tableau de variations de f

Exercice 16

Soit f la fonction définie sur R par : f(x) = ze® — 1
1. Exprimer f’(z) en fonction de z

2. Etudier le signe de f’(z) sur R

3. Construire le tableau de variations de f

Exercice 17

Soit f la fonction définie sur R par : f(z) = —
1. Calculer f’(z) et justifier que f’(z) est du signe de 2z — z?
2. En déduire les variations de f

Exercice 18

e{L’

Soit f la fonction définie sur [2; 400 par : f(x) = =3
72 —

1. Calculer f’(z) pour tout z € [2;+00] et justifier que f/(x) est du signe de 2% — 2x — 3 sur [2; +o0]
2. En déduire les variations de f sur [2;4o00].

Exercice 19

Soit f la fonction définie sur R par : f(z) = re2*
1. Montrer que pour tout z € R, f/(z) = (1 — 2z)e™2*

2. Etudier les variations de la fonction f



Exercice 20

Soit f la fonction définie sur R par : f(z) = (142x)e®. On note C la courbe représentative de f dans un repére.
1. Etudier les variations de f sur R

2. Déterminer une équation de la tangente a Cy au point d’abscisse 0

3. Etudier la position relative de C par rapport a I’axe des abscisses.

Exercice 21

Soit f la fonction exponentielle définie sur R par : f(z) = e*
On note C la courbe représentative de f dans un repére. On note 1" la tangente a Cy au point d’abscisse 1.

1. Démontrer qu'une équation de T est T : y = ex.
2. A T'aide de la calculatrice, faire une conjecture sur la position relative de C'y par rapport a 7.

3. Soit d la fonction définir sur R par d(z) = e” — ex.
a. Exprimer d'(z) en fonction de x.

b. Etudier le signe de d’ (z), puis montrer que la fonction d posséde un minimum que ’on précisera.

4. Démontrer la conjecture faite en question 1.



