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Exercice	1	:		(	points)			
	

 
3)  Soit Pn la propriété : «  un =  2

1+3n+1    pour n entier naturel. 

Initialisation : pour n = 0 on a u0 =  2
1+3  =  24  =  12  P0 est vraie.  

Hérédité : Soit n fixé, on suppose que Pn est vraie c’est-à-dire : un =  2
1+3n+1     

On veut prouver que Pn+1 est vraie c’est-à-dire que un+1 =  2
1+3n+2  .  

On sait que un+1 =  un3−un
  =  

 
2

1+3n+1 

3− 
2

1+3n+1 

  =  
 

2
1+3n+1 

 
1+3n+2
1+3n+1 

  =  2
1+3n+1 x  1+3n+1

( )1+3n+2  )=  2
1+3n+2  

Pn est héréditaire.  
Conclusion : Pn est initialisée, elle est héréditaire donc d’après le principe de récurrence Pn 
est vraie pour tout n entier naturel.  
 
4)  lim

!→#$
(1 + 3!#%) = 	+∞		,-	 lim

!→#$
2	 = 2		; 012	345-6,7-	 lim

!→#$
4! = 0 

Car 3 supérieur à 1  


