EXERCICE 1

Corrigé DSn° 2

3

. . X .
L. e lim f(x)= lim — = lim x= +oo
X—+00 X—+00 X X—+00

(limite a I'infini d’'une fonction ra-

tionnelle)

« tableau de signe de x* — x—2:
X —00 -1
X —-x-2 + 0
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x—2

x>2 .
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lirré(xs +2x*-8x-6) = -6 x>2
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liml(x2 -x-2) = 0
X——
x>-1 .
: = Jim /(0=
liml(x3+2x2 -8x-6) = 3 x>-1
X—=
2. lin% f(x) =+0c0 doncla droite d’équation x = 2 est asymptote a (%)
X—

x<2

lim1 f(x) =—co doncla droite d’équation x = —1 est asymptote a (¥)
Py

x>-1

B +2x>-8x-6

3. (@ VxeD, f(x)=(x+3) P

-(x+3)

(X3 +2x%-8x—-6)— (¥ —x—-2)(x+3)
x2-x-2

-3 -3 -3
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(c) On en déduit que la droite A d’équation y = x + 3 est asymptote a (¥) en

n

4. Pour étudier la position relative de (¥) et (A), il suffit d’étudier le signe de

fx) = (x+3).
VxeD, f(x) - (x+3) —3x
X , f(x)—(x = —
x2—-x-2
X —00 -1 0 2 +00
-3x + + 0 - -
¥ —x-2 + 0 - - 0 +
fx)—(x+3) + 0 -0 + | -

Donc (¥) est au-dessus de (2) sur ]0;2[

et au-dessous sur]—1;0[ U ]2;+o0[

= (par quotient) xlierf(x) =-3

EXERCICE 2
3e*+2 e*(3+2e™%) 3+2eF
VxeD, f(x)= = ( )= .
1-e* ef(e *-1) e *—1
1
Or lim e*= lim —=0
X—+00 x—+o00 ¥
lim (3+2e™) = 3
X—+00
D’ou
lim (e*-1) = -1
X—+00

Donc la droite d’équation y = —3 est asymptote a (¢) en +oo

vxeD, flx) = S 2
’ T 1-e*

lim (3e*+2) = 5

x—0

I ot o~ -

xirzll(l e’) 0
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Donc la droite d’équation x = 0 est asymptote a (¥).

= (par quotient) chln}) fx)=-o0

x>0



EXERCICE 3

1. VxeR,
dour:

—-1<cosx<1
—4<cosx—3<-2
1

—
—

d’olt: —_— s —_— (fonction inverse décroissante sur ] — oo; 0[)

47 cosx+3~ 2
. 3x? -3x> _ 3x?
dour: L — L —

on a multiplié par —3x? qui est négatif
4 T cosx+3 2 ( puep 4 gatil)

(3 . . .
Or lim (— =400 d’'oli par comparaison: lim f =+oco
x—+oo\ 4 +00

X

xe
SRR

lim (xe*) = 0 (croissance comparée)

X——00

= par quotient lim g(x)=0

. 2 X——00

lim (1-x") = -oo

X——00

3. h(x) =x—ex=ex(elx—1)

. X . .
lim (—) =0 (croissance comparée)
x—+oo\e¥

AT ()= oo

= par produit lim h(x) =-oco
X—+00

lim (1—1) -1

x—+oo\eX
EXERCICE 4

1. figure
2. IJ=IF+FG+GJ
2— — 2—
=—EF+FG+§GC

= 2 (EC+CF) + FG + = (GF + FC)
=—ﬁ+gﬁ+ﬁ—§ﬁ+gﬁ
-Zﬁfg 2CF+2FC=10 250

3. I] s'exprime donc comme une combinaison linéaire des vecteurs EC et FG.
On en déduit que ces trois vecteurs sont coplanaires. 1pt

EXERCICE 5

On construit les points suivants :

Z=U))Nn(FG)
W=>U)n(CG
L=(ZK)Nn(FE)
M=(ZK)n(GH)
e N=(MW)n(CD)

La section du cube par le plan (/JK) est le pentagone [IJLMN]

N.B. Baréme sur 23,5 pts :

Cela revient a mettre la section (ex 5) et la derniere question de ex 1 hors bareme)



