
Nouvelle Calédonie mars 2016. Enseignement spécifique

EXERCICE 4 : corrigé
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On a montré par récurrence que
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b) Pour tout entier naturel n, An a pour coordonnées
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⇔ il existe k ∈ N tel que n = 6k.

Les entiers n pour lesquels le points O, A0 et An sont alignés sont les multiples de 6.

3) a) Pour tout entier naturel n, dn = AnAn+1.

b) d0 = |z1 − z0| =
∣

∣

∣

∣

∣

1 + i

√
3

3
− 1

∣

∣

∣

∣

∣

=

∣

∣

∣

∣

∣

i

√
3

3

∣

∣

∣

∣

∣

=

√
3

3
.

http ://www.maths-france.fr 1 c© Jean-Louis Rouget, 2016. Tous droits réservés.



d0 =

√
3

3
.

c) Soit n un entier naturel.
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4) a) Soit n un entier naturel. D’après la question 2)a), |zn| =
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Pour tout entier naturel n, |zn+1|2 = |zn|2 + d2
n
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b) On en déduit que pour tout entier naturel n, OA2
n+1 = OA2

n
+ AnA

2
n+1. D’après la réciproque du théorème de

Pythagore, le triangle OAnAn+1 est rectangle en An.
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• En particulier,
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Soit A′

3 le point d’abscisse négative tel que le triangle OA3A
′

3 soit équilatéral. Alors,
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demi-droite [OA5) est encore la demi-droite [OA′

3). On obtient le point A′

3 comme intersection du cercle de centre O

passant par A3 et du cercle de centre A3 passant par O puis on trace la demi-droite [OA′

3).

• Le triangle OA4A5 est rectangle en A4. Donc, le cercle circonscrit au triangle OA4A5 est le cercle de diamètre [OA5].
Le centre I de ce cercle est à égale distance de O et A4. On construit donc au compas la médiatrice du segment [OA4].
Cette médiatrice coupe [OA′

3) en I. On trace ensuite le cercle de centre I passant par O. Il recoupe la demi-droite
[OA′

3) en A5.
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