Nouvelle Calédonie. Novembre 2014. Enseignement spécifique
EXERCICE 2 : corrigé

Affirmation 1 VRAI
Affirmation 2 FAUX
Affirmation 3 VRAI
Affirmation 4 VRAI
Affirmation 5 FAUX

Justification 1.

1ére solution. |—1 41| = \/(—=1)2 + 12 = /2 puis

—14+i=V2 <—% + %1) =2 (cos <%“> +isin (%”)) =2 ",

Par suite,

1010 = (v2) " () " = ((v2)7) et m e
6

it

=32e 71T = 32e81F — 32 1%
= 321

En particulier, le point d’affixe (—1 4 1)'° est situé sur ’axe imaginaire. L’affirmation 1 est vraie.

2éme solution. (—1+1i)? = (=1)2 =2i+i? =1—-2{ — 1 = —2i puis
(141010 = (=1 +1)2)° = (=2i)° = (—2)%15 = —32 x i? x i? x i = —321.
2) Justification 2. Soit z un nombre complexe. Posons z = x + iy ou x et y sont deux réels.

z—z+2—4di=x+ly)—(x—iy)+2—-4i=2ly+2—-4i=2+1i(2y—4).
En particulier, la partie réelle de z—z+ 2 —41 est égale a 2. Cette partie réelle n’est pas nulle. Mais alors, z—z+2—4i
n’est jamais nul ou encore I’équation z —z + 2 —4i = 0 n’a pas de solution dans C. L’affirmation 2 est fausse.

3) Justification 3.

In(e”) 1 9 7 .9
Ve’ = — 7 =4 =
In ( e)*m(eZ)*zln(e)Jrz 77278
et

eln 2+In3 eln 6 6 24

eln371n4 = 6111(3/4) = m - 3
Donc Paffirmation 3 est vraie.

4) Justification 4.

In3 x In3 [ x 2 !
J € J w dx = [In (e* + 2)]8“3 =In (eln3 + 2) —1In (eo + 2)

d:
o 127 etz

5 3
=In(3+2)—In(1+2) =In(5) —In(3) =In <§> =—In <§> .

Donc Paffirmation 4 est vraie.
5) Justification 5.

Soit x un réel.

Inx—1)—In(x+2) =4 S In(x—1)=nd+In(x+2) &In(x—1) =In(4(x + 2))
Sx—1=4x+2)etx—1>0
S -3x=%etx>1&Sx=—-3etx>1.

Puisque —3 < 1, I'équation proposée n’a pas de solution. Donc I'affirmation 5 est fausse.
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