Centres étrangers 2011. Enseignement spécifique

EXERCICE 1 : corrige

1) a) Représentation graphique.
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c) Si A et B sont deux points d’abscisses respectives a et b, 'abscisse du milieu du segment [AB] est % Donc,

an+1 + (07

pour tout entier naturel naturel n, a,4o = 5

2) Montrons par récurrence que pour tout entier naturel n, a,11 = —§an + 1.

1
° —§a0 +1=1= ay et donc I'égalité est vraie quand n = 0.
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e Soit n > 0. Supposons que a,41 = fgan + 1. Alors fgan = apy1 — 1 puis a, = —2an4+1 + 2. Par suite,

1
(—an+1 + 2) = 7§Qn+1 + 1.
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nt2 =5 (@nt1 +an) = 3 (@nt1 — 2Gn41 +2) =

On a montré par récurrence que

1 I
pour tout entier naturel n, a,4+1 = —§an + 1.
3) Soit n € N.
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Un+1 = Qn+1 3= 2% 3= 2an 3773 Qn, =3 Qn, 3]~ 2vn.

La suite (v,,) est une suite géométrique de raison 5
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4) Puisque —5‘ < 1, on sait que lim v, = 0. Par suite, lim a, = lim (g + vn) =—.
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lim a, = -—.
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