Correction devoir surveillé n°7

Exercice 1
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est un losange avec un angle droit donc c’est un carré.
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Exercice 2
1)
zp _ 20 _ 2i(1-iV3) _ 2i42V3 _ _ 1B
za  1+iV3 143 4 2 21
zg| OB 3,1, 3,1
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arg (i—j) = arg(zB ) (OA OB) [27] or arg( )— arg (?+%l) — [2r] donc (OA OB) = 27'[]

ZA—Z0o
On en déduit que OAB est isocele en O.

i
b. 7 estlarotation de centre O qui transforme A en B donc d’angle %. D'ouz' =es(z—2zp)+ zy0u

V31,
encore|z' = (7+51)Z

2)
a. OA = OB donc les rayons de I et I sont égaux. L'image de A par r est B donc I'image de T par r est
le cercle de centre B de méme rayon que I donc de rayon 2. C’est bien I"'.

b, z = Za+zp _ 1+iV/3+2i _ l+ i (£+ 1)
2 2 2 2

c. Comme C appartientaT, ona A0 = AC. Comme C appartienta I'’, ona BO = BC. Et comme
OA = OB, alors on a que les quatre cotés de OACB sont de méme longueur. C'est donc .

d. Les diagonales d’un losange se coupent en leur milieu donc, comme [ est le milieu de [AB], il est
%0 ou encore Zc = 2z;.0Onendéduit: [z, =1+ l(\/§ + 2)

aussi le milieu de [0C] et donc z; =




3)
a. Comme N est I'image de B par la rotation de centre P et d’angle %, ona
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P appartient au cercle de centre O et de rayon 2 donc |p| = 2. On a donc
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Ceci indique que |q — zp| = V2 en notant D le point d’affixe z, = —1 +i.Onadonc DQ = V2 et donc
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‘Q appartient au cercle de centre D et de rayon \/7|

Plus précisément :
i 1-i
i0 X

P € Cp., ©ilexiste 8 € |-m; ], p = 2e% ilexiste 0 € |-m; 1], ¢ — zp = 2e >
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Ceci indique que tout le cercle de centre D et de rayon V2 est bien atteint.

Exercice 3

10! _ 10x9

1) Nombre de tirages de 2 boules parmiles 10 contenues dans 'urne : (120) = e

= 45. Tous ces tirages
sont équiprobables car les boules sont indiscernables.
Nombre de tirages de 2 boules rouges parmi les 6 dans l'urne : (g) =15

Nombre de tirages de 2 boules vertes parmi les 4 dans l'urne : (;) =6

. . . . 21 [7
Il'y a donc 21 tirages possibles de deux boules de la méme couleur dans I'urne U; d’oup; = i

2) Iy a encore 45 tirages différents équiprobables car on tire encore 2 boules simultanément parmi les 10 de
I"'urne U,. Par ailleurs, on a 2 choix possibles pour la boule rouge et 8 choix possibles pour la boule verte, ce qui

. . N e . 16
donne 16 tirages possibles ou les deux boules sont de couleurs différentes. D’ou p, =

3) /A
a. Lesrésultats obtenus par le dé sont équiprobables donc on tire deux 7/15
deer 42 1 . 7
boules dans I'urne U; avec une probabilité de - soit—eton tire deux boules dans U, U1l
8/15
clep st 2 / /
avec une probabilité de 3 1/3 A

b. U, et U, forment une partition de I'univers donc d’apres la formule

des probabilités totales :
p(4) =p(ANnU;) +p(ANnU;) =p(Uy) X py, (4) +pUz) X py,(4)

1 7 2 29 21+58 [79 s g
= x4 xZlo = e | 29/45
3715 3745 135  [135 N
C. e =
16 /45
_ . 2_16 T~
p(AnU;) pWUy) Xpy,(A) 3% 32 135 [4 a

5
A U - = = =
Pala) =— 1-p(A) ~ 79 135 56 |7
1=135



